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1. Odrediti realni parametar a tako da rešenjax1 i x2 jednačinex2 +(a−2)x−a +1= 0 zadovo-

ljavaju uslov
x1

x2
+
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x1
=
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3

.

Iz Vijetovih formula imamo:x1x2 = 1−a, x1 + x2 = 2−a. Odatle je
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+
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=
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=
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=
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=

=
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=
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3

⇔ 3a2−6a +6= 10−10a ∧ a 6= 1 ⇔ 3a2 +4a−4= 0 ⇔ a ∈ {−2,
2
3
}.

2. Rešiti nejednǎcinu
x2−6x +6

x−4
< 1.

x2−6x +6
x−4

< 1 ⇔ x2−6x +6− x +4
x−4

< 0 ⇔ x2−7x +10
x−4

< 0 ⇔ (x−2)(x−5)

x−4
< 0

Ispitivanjem znakǎcinilaca izraza sa leve strane dobijamox ∈ (−∞,2)∪ (4,5).

3. Rešiti jednačinu 4x+1−15·2x+1 = 16.
Smenom 2x+1 = t dobijamot2−15t −16= 0 ⇔ t1 = −1, t2 = 16.

Prvo rešenje odbacujemo zbog 2x+1 > 0, a iz drugog sledi 2x+1 = 16= 24 ⇔ x = 3.

4. Rešiti jednačinu log2
2(x +2)+ log1

2
(x +2)2 = 3.

Data jednǎcina je definisana zax > −2. Koristéci pravila logaritmovanja dobijamo
log2

2(x +2)−2log2(x +2) = 3. Uvod̄enjem smene log2(x +2) = t dobijamo jednǎcinu
t2−2t−3 = 0, čija su rešenjat1 = −1, t2 = 3. Vraćanjem smene dobijamo:
log2(x+2)=−1⇔ x+2= 1

2 ⇔ x =− 3
2; log2(x+2)= 3⇔ x+2= 8⇔ x = 6, tako dax∈{− 3

2,6}.

5. Rešiti jednačinu (1+ tg2x)(2+sin2x) = 2.

(1+ tg2x)(2+sin2x) = 2 ⇔ cos2 x +sin2 x
cos2 x

· (2+2sinxcosx) = 2 ⇔ 1
cos2 x

· (1+sinxcosx) = 1

⇔ 1+sinxcosx−cos2 x = 0 ⇔ sin2 x +sinxcosx = 0 ⇔ sinx(sinx +cosx) = 0

⇔ sinx = 0 ∨ sinx = −cosx ⇔ sinx = 0∨ tgx = −1 ⇔ x ∈ {kπ |k ∈ZZ}∪{3π
4

+ kπ |k ∈ZZ}.

6. Ako su B1 = 8 i B2 = 2 površine osnova prave pravilne zarubljenečetvorostrane piramide
zapremineV = 28, izračunati površinu njenog omotǎcaM i dužinu prostorne dijagonaleD.

Iz formule za zapreminu zarubljene piramide možemo izračunati
njenu visinu: 28= 1

3H(8+ 2+
√

8 ·2) ⇔ H = 6. Iz površina
baza dobijamo dužine ivica i dijagonala osnova:
a =

√
8 = 2

√
2, b =

√
2, d1 = 2

√
2
√

2 = 4, d2 =
√

2
√

2 = 2.
Iz poprěcnog presekaMNPQ računamo visinu bǒcne strane

h2 = H2 +( a−b
2 )2 = 73

2 ⇒ h =
√

73
2 .

Sada možemo izračunati površinu omotǎca:

M = 4
a + b

2
h = 4 · 3

√
2

2
·
√

73√
2

= 6
√

73

i dužinu dijagonale piramide:
D2 = H2 +(d1− d1−d2

2 )2 = 45 ⇒ D = 3
√
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7. Neka suA(2,1,−2), B(4,0,−1) i C(4,3,2) tri uzastopna temena paralelogramaABCD. Izraču-
nati koordinate temenaD i površinu paralelograma ABCD.
Neka jeD(x,y,z). Iz jednakosti vektora

−→
AB =

−→
DC sledi(2,−1,1) = (4−x,3−y,2− z) ⇒ D(2,4,1).

Površina paralelograma predstavlja intenzitet vektorskog proizvoda vektora
−→
AB i

−→
AD = (0,3,3):
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= |(−6,−6,6)|=
√

(−6)2+(−6)2+62 = 6
√

3.

8. Dužine stranica pravouglog trougla obrazuju aritmetički niz. Ako je površina trougla P = 3
2,

izračunati dužine stranica i poluprečnik upisane kružnice.

Na osnovu odnosa veličina stranica pravouglog trougla označićemo katete saa−d i a a hipotenuzu
saa + d. Iz Pitagorine teoreme sledi

(a−d)2+ a2 = (a + d)2 ⇒ a2−2ad + d2+ a2 = a2 +2ad + d2 ⇒ a(a−4d) = 0 ⇒ d =
a
4

.

Površina trouglaP = 1
2a(a−d) = 1

2a(a− a
4) = 3

2, odakle sledi3a2

4 = 3, što dajea = 2 i d = 1
2.

Dužine stranica su32, 2 i 5
2, a poluprěcnik upisane kružnicer dobijamo iz formule za površinu

P = r
O
2

⇒ r =
2P
O

=
2 · 3

2
3
2 +2+ 5

2

=
1
2
.

9. Odrediti jednačinu tangente na paraboluy2 = x u onoj presěcnoj tački sa pravom y = −x + 2
koja se nalazi u I kvadrantu.

Presěcne tǎcke(x,y) se dobijaju rešavanjem sistema jednačina prave i parabole:

y = −x +2∧ (−x +2)2 = x ⇔ y = −x +2∧ x2−5x +4= 0

⇔ (x = 1∨ x = 4)∧ y = −x +2 ⇔ (x,y) ∈ {(1,1),(4,−2)} .

Samo tǎcka(1,1) pripada prvom kvadrantu. Tangenta u toj tački ima oblik t : y−1 = k(x−1), gde

je k = f ′(1). U prvom kvadrantu važiy2 = x ⇔ y =
√

x, pa je f ′(x) = (
√

x)′ =
1

2
√

x
⇒ f ′(1) =

1
2

,

što daje jednǎcinu tangentet : y =
1
2

x +
1
2

.

10. Data je funkcija f (x) =

√
x−1

x−1
. a) Izračunati vrednost funkcije f u tački x = (1−

√
2)2.

b) Izra čunati f ′(4). c) Izračunati lim
x→1

f (x).
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√
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√
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b) f ′(x) =

1
2
√

x (x−1)− (
√

x−1)

(x−1)2 =
−x +2

√
x−1

2
√

x(x−1)2 ⇒ f ′(4) = − 1
36

.

c) lim
x→1

√
x−1

x−1
= lim

x→1

√
x−1

(
√

x−1)(
√

x +1)
= lim

x→1

1√
x +1

=
1
2
.


