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Odrediti realan parametar m za koji je jedan koren jednacine x? — 2(m + 1)x + m? + 3 = 0 tri puta
veli od drugog.

Resiti nejednacinu
3x2 —2x — 17
— >2
24+x—6
Resiti sistem jednacina
22— BY = 39
2 4+ 52 = 13
Resiti nejednacinu
log? x < 4 +log% P
2
Resiti jednacinu
4 +5sinx = 2cos® x.

Akojez; =2+ 2iizp = 3 —1i,izracunati

Z1
z‘f—l—zl -2y — b—.
%)

Napisati jednacine tangenti na kruznicu (x —2)? + (y — 1)2 = 2 koje su paralelne simetrali I kva-
dranta.

Neka su A(—2,0,1) i B(4,—1,2) dva susedna temena, a T(2,1,2) presek dijagonala paralelograma
ABCD. Odrediti koordinate temena C i D i ugao izmedu dijagonala AC i BD.

Dati su polupre¢nik R = 4 donje osnove zarubljene kupe i izvodnica s = 5. Ako je povrsina te
zarubljene kupe P = 427, izratunati njenu zapreminu.

Zbir svih ¢lanova opadajuceg geometrijskog niza je 3, a zbir prva dva ¢lana je 4. Izratunati Cetvrti
¢lan.
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1. Odrediti realan parametar m za koji je jedan koren jednacine x> — 2(m + 1)x +m? + 3 = 0 tri puta
vedi od drugog.

Primenom Vietovih pravila i uslova zadatka x; = 3x; dobijamo:
X1+ X = —% = 4x2:2(m+1) S Xy = mT—i-l (*)
X0 =%5 e 33 =m+3 & 3 =103 (xx).
Kvadriranjem izraza (x) i izjednatavanjem sa izrazom () dobijamo:

(m+1)> m?+3

e m—6m+9=0 < (m—3)2=0 < m=3.

4 -3
2 —2x—17
2. Resiti nejednacinu 3x—x > 2.
24+x—6
2 5y 2 _ny 2 gy _
3x* — 2x 1722@3x 2x 17_22(:)x 4x 520@(x 5)(x—|-1)20
x2+x—6 x2+x—6 x2+x—6 (x —2)(x+3)

Ispitivanjem znaka monoma koji ¢ine ovu nejednacinu dolazimo do njenog resenja

x € (—00,—3) U[~1,2) U5, 00).

3. Resiti sistem jednatina 22° — 5/ = 39, 2% + 5% = 13,

Uvodenjem smene 2 = t, 51 =5 dobijamo sistem jednacina:

t2—52:39<:>(t—s)(t+s):39<:>t—s— 3
t 4+ s = 13 t+s = 13 t + s = 13
t — s = 3 s = 5 55 = 5! y = 2
2t — 16 T t =8 T o _ 8 T ¥ = 3

Dakle, reSenje sistemaje (x,y) = (3,2).
4. Resiti nejednatinu log? x < 4 + log 1 P
2

Nejednacina je definisana za x > 0. Primenom pravila logaritmovanja i smenom log% x = t dobijamo
logl x <4+logy x> & loglx —3logix—4<0 & £ -3t-4<0 & te(-14).
2 2
Iz log% x < 4sledi x > (%)4, aiz log% x> —1sledix < (%)_1, takoda x € (,2).

5. Resiti jednacinu 4 + 5sin x = 2 cos® x.

2 2

Primenom jednakosti cos” x = 1 — sin” x i smenom sin x = ¢ dobijamo
1
4+5sinx =2cos’x < 2sinx+5sinx +2=0 < 22 +5t+2=0 & t=-2V t= 5
Nakon vracanja smene vidimo da jednadina sin x = —2 nema redenje, a iz sinx = —3% dobijamo

xe {_75" +2klk € 2} U{ " + 2krelk € 2).




.. .. . Z
6. Akojezy =2+ 2iizp =3 —i,izracunati z‘f+z1 -22—5—1.

2
o _ _ 22 3+4i
Ztzn =5 =242+ 2+2)B-i) -85 555 =
. o 6+ 2i —6i +2
:(4+81—4)2+(6—2z+61+2)—5v:
.5 : :
= —64+8+4i — —(8—4i) = —60 +6i

10

7. Napisati jednacine tangenti na kruznicu (x —2)% + (y — 1)2 = 2 koje su paralelne simetrali II kv.

Tangente su paralelne pravoj y = —x, paje njihova jednacina oblika y = —x +n. UvrStavanjemy = —x +n
u jednacinu kruZnice dobijamo

X —dx 4+ (—x+n)?—2(—x+n)+1-2=0 < 2x* + (—2n —2)x +n*>—2n+3=0.
Da bi prava dodirivala kruznicu, diskriminanta D ove jednacine treba da je jednaka nuli.
D= (-2n—-2)?-4-2-(n*-2n+3) = —4(n>—6n+5) =0« n; =1,ny =5.

Jednacine tangentisut; :y = —x+1, tr:y = —x +5.

8. Neka su A(—2,0,1) i B(4,—1,2) dva susedna temena, a T(2,1,2) presek dijagonala paralelograma
ABCD. Odrediti koordinate temena C i D i ugao izmedu dijagonala AC i BD.

OC = OT + TC = OT + AT = OT + OT — OA = 30T — OA = 2(2,1,2) — (-2,0,1) = (6,2,3)

Slitno OD = 20T — OB = 2(2,1,2) — (4,—1,2) = (0,3,2), paje C(6,2,3), D(0,3,2).

C _ ACBD (8,2,2)-(—4,4,0) _8(—4)124420 _ o4 _ 1
Akojen = A(R'ﬁ) onda cos = AC||BD|  VBH22+22/(-rete T V72VR2 T 6242 2

Tup ugao izmedu dijagonala je « = % (a ostar je 3)

9. Dati su polupre¢nik R = 4 donje osnove zarubljene kupe i izvodnica s = 5. Ako je povrsSina te
zarubljene kupe P = 427, izracunati njenu zapreminu.

P=Rra+r*n+ (R+r)sm=[16+r*+ (4+7) 5w =421 =

1 +5r—6=0=r =1 (odbacujemo r = —6)

H=,/s?—(R-r)?>=+v25-9=4

1
V:gnH(Rz-l—rR-l—rZ):g-4-(16+4+1):&

10. Zbir svih ¢lanova opadajuc¢eg geometrijskog niza je %, a zbir prva dva ¢lana je 4. Izracunati cetvrti ¢l.

bl 9 2b1 2b1

=2 lelog=22 11

-4 2,\q\< & =5 1 5

2b?
bl+b2:bl+b1q:b1—|—b1<1—%b]>:2b1—71:4<:>

b3 — 9 +18 =0 < by = 3, =

Vrednosti bj odgovara q' = 1 $to daje opadajui niz, a vrednost g = —1 koja odgovara b} se odbacuje zato
Sto daje oscilatoran niz.

1
b4 :blq?’ = §



