ResSenja zadataka sa prijemnog ispita odrzanog 30.6.2009.

1. zadatak
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2. zadatak
Sva reSenja nejednacine pripadaju skupu:
1) 3X+1<1 svodi se na 2X+3<0 Xe —3,2
X—2 X—2 2
2) 4XH<2 svodi se na X+7<0 X e —1,3
X—-3 X-3 2
3 ) 6X+1<2 svodi se na +9<0 Xe —2,4
X—4 X—4 4
4) 5XJF3<2 svodi se na X+5 0 Xe —é,l
x—1 x—1 3




3. zadatak

log, (4 +192) = x+1
4 4192=4"" ;4 4+192=4-4" ;3.64=3-4° ;4 =4 ; [x=3

log, (5" +100) = x+1
5°4100=5"" ;5°4+100=5-5 ;4-25=4-5" ;5°=5" ; [x=2

log, (3" +54) = x+1
3 454=3"1 ;3" 454=3.3" ;2.27=2.3 ;3*=27 ; [x=3

log, (2" +28) = x+3
24 428=2" ;2¥428=2°.2" ;28=7-2% ;2=4 ; [x=2




4. zadatak

Zbir kvadrata realnih reSenja jednacine iznosi:

Dx*+x*-12=0 t=x t? +t-12=0
t=3 ; t,=—4
=3 ; x=-4
X1=—\/§;X2=\/§ X, = —2i X, =2i
Ima dva realna resenja.
X2 +x,2=3+3=[6]
2) X —4x*-5=0 t=x’ t?—4t-5=0
t=5 ; t=-1
x> =5 ; X' =-1
xlz—\/g;xzz\/g X, =i X, =1
Ima dva realna resenja.
X7 +X,>=5+5=[10]
Hx*+2x*-8=0 t=x> t°+2t-8=0
t=2 ; t=-4
X*=2 ; x=-4
x1=—ﬁ;x2= 2 X, = —2i X, =2i
Ima dva realna reSenja.
X2 +%° =2+2=4]
Hx*-5x-6=0 t=Xx t*—5t-6=0
t=6 ; t=-I
=6 ; x=-1
xlz—\/g;xzz\/g X, = —i X, =1

Ima dva realna resenja.

X7 +%,>=6+6=[12]




5. zadatak
1) Dati su peti €lan a, =5

Pedeseti €lan tog niza a;,
a, =5 a,+4d =5

S, =—
10 2 2

a,=a +49d =3+

105 5 10(a +a +9d)

105

1 zbir prvih deset ¢lanova aritmetickog niza S, = —

je:
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2) Dati su sedmi ¢lan a, =6 i zbir prvih osam ¢lanova aritmeti¢kog niza S, =38.

Cetrdeseti ¢lan tog niza a,, je:

a,+6d=6

2

; 8(a+a+7d)

=38

a,, =a,+39d =3+%=

78 910 11 12 13

)2927292727272)

3) Dati su peti ¢lan a, =4 1 zbir prvih deset ¢lanova aritmetickog niza S,, =—.

Pedeseti €lan tog niza a,, je:
a =4 a, +4d =4
510=8—5 > 10(a +a,+9d) 85 a =2
2 2 2
a,, =a,+49d =2+£= %
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4) Dati su sedmi ¢lan a, =5

Cetrdeseti ¢lan tog niza a,, je:

a,+6d=>5
m=> a =2
5,230 8(a1+a1+7d):30 | =
2
a,, =a,+39d :2+£: %

1 zbir prvih osam ¢lanova aritmetickog niza S; =30.
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6. zadatak

1) Za jednakokraki trapez data je ve¢a osnovica a =11, krak ¢ =6 iugao na osnovici a =60° .

Proizvod visine i dijagonale trapeza h-d iznosi:

B

h= 67 =33 Oznacimo sa x polurazliku osnovica.
x=2=3 d=(a-x)+h :d= 8 +(3v3) =64+27 =01
h-d =339 - [T

2) Za jednakokraki trapez data je veca osnovica a =11, krak ¢ =4 iugao na osnovici «a =60°

Proizvod visine i dijagonale trapeza h-d iznosi:

3

h:47:2\/§ Oznac¢imo sa x polurazliku osnovica.
x=2=2 d=(a-x)+h :d= 9 +(23) =BI+12 =03
h-d = 24393 = 23+/3-31 =631

3) Zajednakokraki trapez data je veca osnovica a =11, manja osnovica b =35 iugao na osnovici
a =60° . Proizvod kraka i dijagonale trapeza C-d iznosi:

Oznacimo sa x polurazliku osnovica.

x=a_b 3 c=2x=4 h= 6i§=3J§

d’=(a-x) +h* ;5 d=[8+(3J3) =6a+27 =01
c-d= &i

4) Za jednakokraki trapez data je veca osnovica a =11, manja osnovica b =7 iugao na osnovici
a =60° . Proizvod kraka i dijagonale trapeza c-d iznosi:

Oznac¢imo sa x polurazliku osnovica.

X=E§E 2 c=2x=4 h= 4j3:2J§

d>=(a-x)+h* ;d +(2\/§ = J81+12 =93
c-d =493



7. zadatak

1) Povrsina pravilne trostrane piramide, kojoj je osnovna ivica a =28 iugao koji bo¢na strana

zaklapa sa ravni osnove « = 60°, iznosi:

a3
6 a3 a3

6 _cos60° ;h= =
h

Neka je h visina bo¢ne strane (apotema). T 6c0s60° 3
cos

2[ 2[ aﬂ
a43+3.a_h=a 33,3 =%a2\/§

2 4 2

P:%az 3:%64\/5:

P=B+3P =

2) Povrsina pravilne trostrane piramide, kojoj je osnovna ivica a =12 iugao koji bo¢na strana

zaklapa sa ravni osnove o = 60°, iznosi:

aaﬁ

2 2 T

a\/§+3.a_h=a\/§+3' 3 _32f3
2 4 2 4

P=%a2 3:%144&:

P=B+3P =

3) Omotac pravilne trostrane piramide, kojoj je osnovna ivica a =8 iugao koji bo¢na strana

zaklapa sa ravni osnove o =45°, iznosi:

aV3

6 _cos45 ;h= a3 =a\/€
h 6cos45° 6

Neka je h visina bo¢ne strane (apotema).

L. a6

M =3PA=3-%h:3- 6 =%a2\/g

2
M =166

4) Omotac pravilne trostrane piramide, kojoj je osnovna ivica a =12 iugao koji bo¢na strana
zaklapa sa ravni osnove o =45°, iznosi:

a3
6 _ cos45° ;h= a3 _a\/g

Neka je h visina bo¢ne strane (apotema). —>— = - =
h 6cos45 6

a-—a\/g

M =3PA=3-%h:3- 6 =%a2\/g

2
M =366




8. zadatak

1) Zbir resenja jednacine sin2X = % koja suizintervala X e [0,27r) je:

sin[2x} _\/_ t1=4{+2kﬂ' ; t2:5?7z+2k”

2
2X, =4—”+2k7r ;0 2X%, =5—”+2k7z
3 3

xl—4—”+k ; x2=5—”+k7z

6

4 4z 5n hY/4
X,=— ; X,=—+7 X,="— ; X,="+7x

6 6 6 6

X, + X+ X, + X, :4?”+4?ﬂ+7r+5?ﬂ+5%+7r:

2) Zbir resenja jednaine sin2X = 72 koja suizintervala Xe [0,27[) je:

Sin(Zﬁ}ﬁ D t="42kn t2=3—”+2k7z
t 2 4 4

ax =Ziokr 2%, = aokr
4 4
T 3z
X\ =—+kzr ; X, =—+kr
8 8
.o . 3 . 3
X, == ; X,==+~x X,=— ; X,=—+7
8 8 8 8

e . T T 3z 37
X, +X |+ X+ X, ==+ =+ =+ =4 7 =|37]
8 8 8 8

3) Zbir reSenja jednaCine tg2x = NG koja suizintervala Xe [0,27[) je:

T
tg(%éj:ﬁ ;t:§+k7z

x="irkr  x=24KT
3 6 2
T T T 7 3n 4rx 117z
Xo+ X |+ X, +X, SN SN L Y
6 6 2 6 6 2 6 3
N —

X XZ X

4) Zbir reSenja jednacine tg2X = 73 koja su iz intervala X e [0,27[) je:

tg| 2x =£ t=—+krz
¥ 3
V4 . krx
2X=—+kz JX=——F—
12 2
T T T 7 Vs 37z 4 107z
Xo + X  + X, + Xy =—F+—+—+—+7+—+—=—+371=|—
12 12 2 12 12 2 12 3
|G 2 i —

X X X3



9. zadatak

1) JednaCina +/2X+3 —/X—-2=2
V2x+3-x-2=2 |( )
2x+3+x-2-4=22x+3-Vx-2 | )
(3x—3)" =4(2x* -x-6)

X’ —14x+33=0 ; |X1=11vX2=3 |dvare§enja

2) Jednadina +/2X+1-+/Xx-3=2

Vax+1-vx=3=2 |( )
2X+1+X-3-4=2/2x+1-+/x-3
3x-6=22x+1-x=3 [( )

9x> —36X+36 = 4(2x2 —2x—3)

X*=16x+48=0 ; |x =12vX,=4 |dvarefenja

3) Jednacina /3X+3 —+/X+5=2

Bx+3-Jx+5=2 |( )

3X+34+X+5-4=2/3X+3-X+5
4X+4=23X+3-\X+5

2x+2=B3x+3-x+5 |( )

4X* +8x+4=3x"+18x+15
x> —10x—-11=0 ; \/X2:—1 jedno resenje
4) Jednacina +/3X+6 —\/X+6=2

Bxr6-x+6=2 [( )

3X4+6+X+6—-4=2J3X+6-/X+6
4X+8=+/3X+6-VX+6

2x+4=3x+6-Vx+6 |( )

4% +16X+16 =3%> +24X+36

X*—8x—20=0 ; vX2=—2 jedno resenje



10. zadatak

1) Zbir koordinata tacke N koja je simetri¢na tacki M(?) , %J u odnosu na pravu (s) 2Xx—-y—-3=0

1znosi:
Kroz tacku M se postavlja prava ( n ) koja je normalna na datu pravu (s).

1 1
—=k(x-3); k=2; k=-—=—
y (X ), S b n ks 2
1 1
o ———(x-3
() y-t=-L(e-3);

U preseku pravih (n) i (s), reSavanjem sistema , dobijaju se koordinate presecne tacke S.

Ta tacka predstavlja srediste duzi MN.

1
(n) y:—lx+2 X:2;y:13+XN 5 5+yN_

; =1 ; Xy=ly,=
(s) y=2x-3 ; S(2.1) 2 2
3 3 |5
N|1— Odgovor: X, +Y, =1+=—=|—
[ 2] s VTR

2) Zbir koordinata tacke N koja je simetri¢na tacki M [1 , %j u odnosu na pravu (s) 2Xx—-y-3=0

1ZNnosi:
7

1 1
N|3,— Odgovor : X, +V, =3+—=|—
( 2] 8oV AR 2 |2

3) Zbir koordinata tacke N koja je simetricna tacki M(% , 2} u odnosu na pravu (s) X+2y—-4=0

1Znosi:

3 3 3
(2 j BOVOL: M=y !

4) Zbir koordinata tacke N koja je simetricna tacki M[% , Oj u odnosu na pravu (s) X+2y—4=0

N(§,2j Odgovor : Xy + VY, :§+2:E

1Znosi:

2



